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Blatt 6
Sei V ein Vektorraum iiber einem Korper K.

Aufgabe 24 (8 Punkte).

Wiéhle aus dem Tupel z von Vektoren von V eine Basis von (z) aus und gib die Dimension von
(xz) an. Ergénze diese Basis von (z) zu einer Basis von V.
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(3) K=F3, V={(1,X,X2 X3 XY <FKX], z=((X - 1" (X —1)?3 X4 - X).
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Aufgabe 25 (9 Punkte).

Seien T, U <V Untervektorrdume. Gib Basen von T'NU und T + U an und entscheide, ob die
Summe T 4 U direkt ist.

Aufgabe 26 (4.5 Punkte).

Sei V' = K™. Wieviele linear unabhéingige Tupel von Lénge d gibt es in V' 7 (Umgeordnete Tupel
gelten natiirlich als verschieden.) Wieviele verschiedene Basen enthilt ein Untervektorraum von
V' von Dimension d 7 Wieviele Untervektorrdume von Dimension d gibt es also in V' 7

(1) K=Fy,n=2d=1.
(2) K=Fs,n=3d=2.
(3) pprim, K =F,, n>1,de[0,n].

Aufgabe 27 (5 Punkte).

Seien Uy, Us, Us Untervektorrdume von V. Zeige oder widerlege.

(1) Es ist z = (z1,22,...,%,) eine Basis von V genau dann, wenn alle z; # 0 sind und
V= (1) ® (z2) & P () ist.

(2) Ist UyNUs =0 und U; N U3 = 0, so ist auch U; N (U + Us) = 0.

(3) Ist Uy NU; NU3 = 0, so ist die Summe U; + Uy + Us direkt.

(4) Ist Uy1NUy =0, U1 NUs =0 und Uy N U3z = 0, so ist die Summe Uy + Us + Us direkt.

()

5) Ist Uy NUy; =0 und (Uy + Uz) NUs = 0, so ist die Summe Uy 4+ Us 4+ Us direkt.
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