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Aufgabe 1
Definiere die bedingte Varianz durch

Var(Y|X) = E((Y - E(Y]X))|X)

Zeige:
Var(Y) = E (Var(Y|X)) + Var(E (Y| X))

Aufgabe 2
Es seien S und T' Stoppzeiten bzgl. der Filtration {F;,¢ > 0}.

(a) Zeige, dass min{S, T}, max{S,T},S + T und aT,a > 1, Stoppzeiten sind.
(b) Zeige, dass S — T im allgemeinen keine Stoppzeit ist.

Aufgabe 3
Fiir eine Stoppzeit 7 definieren wir die gestoppte o-Algebra F, wie folgt:

F.={B e F:Bn{r <t} e F fiir beliebige t > 0}
Seien nun S und 7" Stoppzeiten bzgl. der Filtration {F;,t > 0}. Zeige:
(a) S<T = Fs C Fr
(b) AN{S<T} e FrVAcFs
(¢) Faingsy = Fs N Fr

Aufgabe 4
Sei {X¢,t > 0} ein homogener Poisson-Prozess mit Intensitdt A > 0. Zeige, dass
der Prozess {Y;,t > 0} mit V; = (X; — t\)? — t\ ein Martingal ist.



