Prof. Dr. V. Schmidt SS 2006
Dipl.-Math. oec. J. Rumpf 29.06.2006

Ubungen zu Wahrscheinlichkeitstheorie - Blatt 8
(Abgabe: Donnerstag, 06.07.2006, vor den Ubungen)

Aufgabe 1

Zeige, dass die Summe von zwei unabhéngigen Lévy-Prozessen wieder ein Lévy-
Prozess ist, und gib die zugehorige Lévy-Charakteristik an.

Aufgabe 2
Betrachte die folgende Funktion ¢ : R — C mit
p(t) = e’ wobei () =2 Y 27(cos(2") —1).
k=—o0

Zeige, dass p(t) die charakteristische Funktion einer unbegrenzt teilbaren Vertei-
lung ist.

Hinweis: Betrachte die Lévy-Chintschin-Darstellung mit Maf v({+2¥}) =27% k € Z.

Aufgabe 3
Die Zufallsvariable X habe eine stabile Verteilung mit Stabilitatsfaktor .

(a) Zeige, dass X unbegrenzt teilbar ist.

Es gelte nun zusétzlich X L_X,
(b) Weise nach, dass (px(s))" = ¢x(n'/*s) fiir jedes s € R und n > 1.
(¢) Zeige mit Hilfe von (b), dass @x(s) = e %" gilt.

(d) Widerlege mit Hilfe von (b), dass die Funktion ¢(t) aus Aufgabe 2 die cha-
rakteristische Funktion einer stabilen Verteilung ist.
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