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1 Affine Geometrie

Def.:

Bem.:

Notiz:

Satz:

Satz:

Vor.:

K Kp., V VR.itber K, UCV UVR., peV

A=p+U:={ze€V;FuelU:z=p+u}

A: ein zu A paralleler affiner Unterraum

U: zu A eindeutig bestimmter Richtungsraum
dim A := dimU

U definiert auf V' die Kongruenzrelation: t =y mod U &z —y € U
mit den zu U parallelen affinen Unterrdumen als Aquivalenzklassen.

e Sind A und B affine Unterrdume von V', die zu U parallel sind,
so sind A und B entweder gleich oder disjunkt.

ACV UVR. & ACYV affiner UR.und 0 € A
gep+U = q+U=p+U

e A cV aff. UR. parallel zu U
= firge Vist g+ A C V aff. UR. und parallel zu U

Vor.:
Beh.:

Vor.:

Beh.:

Vor.:

Beh.:

Es sei V. = K™ der Raum der n-Tupel iiber K

Die aff. UR A = p + U sind genau die Losungsmengen
der l6sbaren inhomogenen linearen Gleichungssysteme

n
Yoajr;=0firi=1,...,m
j=1
DPo; ---, Pn € V
n n
Aff(po, ..., pn) == {fc: D Aipihi € K, Y A= 1}
=1 =0
Dann ist Aff(pg, ..., p,) der kleinste affine Unterraum A von V
mit pg, ..., pp € A und heifit die affine Hiille von (pg, ..., pn).

AcCV aff. UR., ¢, ¢o € A: q1 # ¢o disjunkte Punkte

Aff(q1,q2) C A ist die Gerade durch ¢; und gy.
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Def.:

Eig.:

Satz:

Notiz:

Notiz:

Ein System (pg, ..., px) vom Punkten p; € V

heifit affin linear unabhéngig, wenn die

Vektoren (p1 — pg, ..., pr — po) linear unabhingig sind.

dim Aff(pg, ..., px) =k < (po, ..., px) affin linear unabhéngig
Vor.. A=p+U, A =p+U aff. URmit U CV und U’ CV
Beh.: ANA" =0 oder AN A’ aff. UR parallel zu U N U'.

Vor.. A=p+U, A =p'+U" aff. UR vom V, U C U’

Beh.: ANA"=0 oder AC A’. A und A’ heiflen parallel

Vor.: p,qi,...,q, Punkte in V

Beh.: Sei U = (q1,...,q,) der von (qg, ..., ¢,) aufgespannte UVR

= p+U=Atfllp.p+q,....p+qn)
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