
Konstantin Zell 17. April 20071 AÆne GeometrieDef.: Vor.: K Kp., V VR. �uber K, U � V UVR., p 2 VA = p+ U := fx 2 V ;9u 2 U : x = p+ ugA: ein zu A paralleler aÆner UnterraumU : zu A eindeutig bestimmter Ri
htungsraumdimA := dimUBem.: U de�niert auf V die Kongruenzrelation: x � y mod U , x� y 2 Umit den zu U parallelen aÆnen Unterr�aumen als �Aquivalenzklassen.Notiz: � Sind A und B aÆne Unterr�aume von V , die zu U parallel sind,so sind A und B entweder glei
h oder disjunkt.� A � V UVR. , A � V aÆner UR. und 0 2 A� q 2 p+ U ) q + U = p+ U� A 2 V a�. UR. parallel zu U) f�ur q 2 V ist q +A � V a�. UR. und parallel zu USatz: Vor.: Es sei V = Kn der Raum der n-Tupel �uber KBeh.: Die a�. UR A = p+ U sind genau die L�osungsmengender l�osbaren inhomogenen linearen Glei
hungssystemenPj=1 aijxj = 0 f�ur i = 1; : : : ;mSatz: Vor.: p0; : : : ; pn 2 VBeh.: A�(p0; : : : ; pn) := �x = nPi=1 �i � pi;�i 2 K; nPi=0�i = 1�Dann ist A�(p0; : : : ; pn) der kleinste aÆne Unterraum A von Vmit p0; : : : ; pn 2 A und hei�t die aÆne H�ulle von (p0; : : : ; pn).Bsp.: Vor.: A � V a�. UR., q1; q2 2 A : q1 6= q2 disjunkte PunkteBeh.: A�(q1; q2) � A ist die Gerade dur
h q1 und q2.
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Konstantin Zell 17. April 2007Def.: Ein System (p0; : : : ; pk) vom Punkten pi 2 Vhei�t aÆn linear unabh�angig, wenn dieVektoren (p1 � p0; : : : ; pk � p0) linear unabh�angig sind.
Eig.: dim A�(p0; : : : ; pk) = k , (p0; : : : ; pk) aÆn linear unabh�angig
Satz: Vor.: A = p+ U , A0 = p0 + U 0 a�. UR mit U � V und U 0 � VBeh.: A \A0 = ; oder A \A0 a�. UR parallel zu U \ U 0.
Notiz: Vor.: A = p+ U , A0 = p0 + U 0 a�. UR vom V , U � U 0Beh.: A \A0 = ; oder A � A0. A und A0 hei�en parallel
Notiz: Vor.: p; q1; : : : ; qn Punkte in VBeh.: Sei U = hq1; : : : ; qni der von (q0; : : : ; qn) aufgespannte UVR) p+ U =A�(p; p+ q1; : : : ; p+ qn)
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