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1. Es sei K ⊂ C ein Körper, der nicht in R enthalten ist. Zeigen Sie, dass K eine
dichte Teilmenge von C ist.

2. Es sei ζ := exp(2πı/7) ∈ C und η := exp(2πı/5) ∈ C . Beweisen Sie: η 6∈ Q(ζ) .

3. Es sei α bzw. β ∈ C Nullstelle eines irreduziblen Polynoms f ∈ Q[T ] bzw. g ∈
Q[T ] . Zeigen Sie, dass folgende Aussagen äquivalent sind:

(a) f ∈ Q(β)[T ] ist irreduzibel.

(b) g ∈ Q(α)[T ] ist irreduzibel.

4. Es sei α ∈ Q kein Quadrat. Zeigen Sie [Q( 4
√

a) : Q] = 4 .

5. Es sei K/k eine Körpererweiterung.

(a) Ist K/k eine algebraische Körpererweiterung, so ist jeder Unterring R mit
k ⊂ R ⊂ K ein Körper.

(b) Sind α1, . . . , αn ∈ K algebraisch über k , so gilt k(α1, . . . , αn) = k[α1, . . . , αn] .


