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Es sei α := 4
√

2 ∈ R und β := ı · α ∈ C .

1. Zeigen Sie

(a) [Q(α, β) : Q] = 8

(b) Q(α, β) ist der Zerfällungskörper von T 4 − 2 über Q .

2. (a) Für jeden Körpermorphismus ϕ : Q→ C gilt ϕ |Q = idQ .

(b) Es seien α und β wie oben. Zeigen Sie:
Jeder Körpermorphismus ϕ : Q(α, β) → C bildet Q(α, β) in sich ab.

3. (a) Es gibt einen Körperautomorphisms ϕ : Q(α, β) → Q(α, β) , der α auf β wirft.

(b) Wohin bildet ein Körperautomorphisms ϕ : Q(α, β) → Q(α, β) aus (3a) die Zahl
ı ab?

4. (a) Zeigen Sie, dass man einen Gruppenmorphismus

ρ : Aut(Q(α, β)/Q) −→ S({α, ıα,−ıα,−α})

in die Permutationsgruppe der Nullstellen von T 4−2 hat und dass dieser injektiv
ist.

(b) Ist % auch surjektiv?


