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1. (Chinesischer Restsatz) Bestimmen Sie ein r ∈ Z mit

r ≡ 1 mod 2, r ≡ 2 mod 9, r ≡ 3 mod 5, r ≡ 5 mod 11 .

2. Man beschreibe die Gruppe der Einheiten für jeden der folgenden Ringe:
(a) Z/12 · Z (b) Z/17 · Z (c) Z/8 · Z (d) Z/n · Z

3. Es sei Z[ı] := {a + bı ∈ C ; a, b ∈ Z} der Ring der Gaußschen Zahlen.
Zeigen Sie, dass Z[ı]/(1 + 3ı) isomorph zu Z/10 · Z ist.

4. Sei K ein Körper und R ein Integritätsring mit K ⊆ R Zeigen Sie:

(a) R ist in kanonischer Weise ein K -Vektorraum.

(b) Ist dimK R < ∞ , so ist R ein Körper.


