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1. Es sei ζ := exp(2πı/5) ∈ C und α := 5
√

2 ∈ R .

(a) Bestimmen Sie [Q(α) : Q] .

(b) Bestimmen Sie [Q(ζ) : Q] .

(c) Bestimmen Sie [Q(ζ, α) : Q] .

(d) Zeigen Sie, dass Q(ζ + α) der Zerfällungskörper von T 5 − 2 über Q[ζ] ist.

(e) Bestimmen Sie alle Automorphismen von Q(ζ, α) und deren Wirkung auf ζ+α .

(f) Zeigen Sie, dass Q(ζ + α) der Zerfällungskörper von T 5 − 2 über Q ist.

2. Es sei K/k der Zerfällungskörper eines Polynoms f ∈ k[X] vom Grad n .
Zeigen Sie: Ist [K : k] = n! , so ist f irreduzibel.

3. Es sei K/k eine Körpererweiterung. Es seien f, g ∈ k[X] normierte, irreduzible Po-
lynome. Beweisen Sie:
Haben f und g in K eine gemeinsame Nullstelle, so sind sie gleich.


