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1. Im Beweis des Projektionssatzes 2.2.4 wird der Faktor t = fiir 0 # y € M eingefiihrt. Man

leite die Wahl des Faktors t fiir den reellen Fall her (Hinweis: siche Beweis der Cauchy—Schwarz—
Ungleichung). Zeigen Sie, wie man dann zum komplexen Fall gelangt.

2. Seien L : H — C ein beschranktes lineares Funktional auf einem Hilbert—Raum H und der Kern von L
N:={xeH|Lx=0}# H. Man zeige ohne den Rieszschen Darstellungssatz, dass dimN* = 1.

3. Man zeige, dass fiir beschrankte lineare Funktionale die Begriffe der ¢ — —Stetigkeit und der Folgen—
Stetigkeit dquivalent sind.

4. Seien ) £ M C H ein abgeschlossener linearer Teilraum eines Hilbert—Raums H und L ein beschrinktes
lineares Funktional auf M. Beweisen Sie: L ladsst sich zu einem beschrdnkten linearen Funktional auf
H fortsetzen.
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