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1. Man zeige fir i € {1,..., n}:
0
(a) der Operator i H*2 — L2 ist beschrankt,
i

0
(b) der Operator v H%2 — H>2 ist beschrankt und
i

0 o -
(c) der Operator : L2 — L? ist dicht definiert und abgeschlossen.
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2. Sei T ein abgeschlossener Operator. Beweisen Sie:

(a) T — Al ist abgeschlossen und

(b) falls T existiert, so ist T~! abgeschlossen.

3. Wir betrachten den linearen Differentialoperator

Dy =) ca(x)D"
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mit k € IN und den Koeffizienten ¢, € C¥(Q) auf einem offenen Gebiet Q C R”. Ferner sei D die
Menge der Funktionen f € L2 N CX(Q) fiir die gilt D,f(x) € L3(Q).
Wir definieren den linearen Operator T : D C L*(Q) — L3(Q2) durch (Tf)(x) = D.f(x).

(a) Man zeige, dass T abschlieBbar ist.

(b) Ist T: W*2(Q) N { f e Wh*(Q) | D«f € L3(Q2) } — L? abgeschlossen (Beweis)?



